TP-COURS : Suites récurrentes linéaires d’ordre 2

Définitions :
» On appellesuites récurrentes linéaires du second ordre a cdients constants
les suites (i) telles qu'il existe (a ; @(R*)Z tel que :
OnON : Une=alUs+b U, avecl, U; réels donnés.

* On appelleéquation caractéristiqueassociée a la suite récurrente linéaire du seg
ordre définie ci-dessus I'équation du second degré

X>=ax+Db

Soit (U,) une suite récurrente linéaire du second ordile,qee :
OnON : Upo=alUs+b U, avecl, U, a, bréels donnés.
Onnote E) : X2 =& +b son équation caractéristique.

1. On suppose qué&j a 2 solutions distinctes; et & .
Montrer que :OA;p) OR?*/OnON, Up=A " +pr,"

2. On suppose qué&j a une unique solution r.
Montrer que : O(A;p) OR?/OnON, U, =(An+p) 1",

3. On suppose quéj a 2 solutions complexes conjuguées pré® et r.
Montrer que :0(A;p) OR?/OnON, Un =p"(Acos n® + psinn@) .

Application :

Donner la forme explicite des suites,[Quivantes :

Uo = U1:1 . . . .
a) (Il s’agit de la suite de Fibonacci...)
U,,=U, ., +U, VneN

o [Vo=1 U,=1++2
U,,=2U_,-2U, VneN

n+2

U,=0;, U-=1
C) _
Un+2:71Un+Un+1 vneN
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