C.B.N°2 LOGIQUE — RAISONNEMENT CORRECTION
GENERALITES SUR LES FONCTIONS

1- Traduire en langage formel :

i) Aucun entier n’est supérieur a tous les autres.
YneZ,ANeZ,n<N

i) La fonction f ne présente pas de minimunfiest définie suiR )

vaceR,3IxeR, f(x)< f(a)

iii) La fonctionf est majorée( f est définie suR )
IM eR, VXxeR, f(x)<M

2- SoientP etQ deux propositions. Démontrer queR = Q) < (-l Q= —| P)

PIQIP=Q 7 Tp| lo| Jo=1pr
VIVI]vV F |F |V
VIFI[F F |v |F
FlV]V vV |F |V
FIF|V vV |V |V

3- Démontrer que Yne N ,2" >1+n

Soit YneN", P,: 2" >1+4n.
Pourn=1:2'=2 et 1 +#1 =2 donc Pest vraie.
Soit neN". On suppose Rraie. Alors 2™ = 2x 2' > 2 1+ n) par hypothése de récurrence.

Or n>1, donc2n+ 2> (1+n)+ 1. P, est donc vraie.

La propriété Rest vraie poun = 1, et héréditairesnc N ; par principe de récurrence, elle est donc
vraie Yne N’ .

4- Justifier que le graphe de la fonctién x — In((X+1)(—x+ 2)) posséde un axe de symétrie.

. e . , 1
La fonctionf est définie sui—1; 2], intervalle centré eHZ—.

Alth

. : . . 1 .
courbe de la fonctiohadmet donc la droite d’équation= > pour axe de symeétrie.

vxel-17:f = If( 2-x)( & x))=f(x)La

2><1—x]— In
2

2><E—x
2

X2 —2

5- Déterminer le domaine de définition de la fonctibn X — IN| ———
x* —4x+3

D = |00 /2| U]3+o]
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C.B.N°2 LOGIQUE — RAISONNEMENT CORRECTION
GENERALITES SUR LES FONCTIONS

1- Traduire en langage formel :

i) Certains réels sont strictement supérieurs a keuéc
IxER, x> X
i) La fonction f présente un minimumf (st définie suiR )

JacR,VxeR, f(a)< f(x)

iii) La fonctionf n’est pas majoréd.f est définie surR )

YM €R, IXeR, f(x)>M

2- Soient P et Q deux propositions. Démontrer qe = Q) < (-I PV q

P1QIP=Q] Tp| JPvQ
VIVI|V F V
VIF|F F F
FIV]|V \/ V
FIF|V V \/

. 1 1
3- Deémontrer que ¥Yne N ’ﬁ SF

1
2n,1 )

Soit Yne N, R,: ilg
n!

Pourn = l:%:l et L =1 donc R est vraie.

n! i

Soit neN'. On suppose Pvraie. Alors S ! < par hypothese de
' ' (n+1)! n! (n+1)~ 2"*x(n+1)

récurrence. On>1, donci < 1 d'ou L < L —l ,donc R.; est vraie.

n+1- 2 (n+1)!~ 2"'x2 2
La propriété Rest vraie poun = 1, et héréditaireync N', par principe de récurrence, elle est donc
vraie Vne N,

4- Justifier que le graphe de la fonctioi X — In((—x+1)(x+ 2)) posséde un axe de symétrie.
La fonctionf est définie sui—2;1, intervalle centré e&% .

o2

. . . . -1 :
La courbe de la fonctiohadmet donc la droite d’équation= - pour axe de symétrie.

vxel-2;1:f

2><_—1—x
2

= f(x+ 21 x)=1(x).

X2 —2

5- Déterminer le domaine de définition de la fonctibn X — | | |
niXx

D = |-00;—v2|u]- 1,4 U] 0 UV 23 o0
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