C.B.N°7 SUITES USUELLES CORRECTION

1- Soient(u,) . et(v,),,, deux suites réelles définies par :

4u, -2
u=-1v,=2 et OnUN,
3v -3,

a) Montrer que(u, +v,) . est constante.
UnONu , +V,, =4u, -2, + 31, — 3, =U, +V,,

La suite(u, +vn)nDN est donc constante, BNON, u, +V, =u, +v, =1.

b) Montrer que(u,) . est arithmético-géométrique.

nON

D’aprés la question précédent8nN,v, =1-u,, doncOnON,u,,, =4u, — 2(1-u,) = -2+ @I,.

La suite(u, ) . est donc arithmético-géométrique.

c) En déduireu, et v, en fonction denJN.
Soitl tel quel = -2 + @, c’est-a-dird = E_i
est géomeétrique, de raison

OnON,u, =1 =-2+6u, =(-2+ 6) = qu, -1), ainsi la suitg{u, —1)

nCN
- ~7
r = 6 et de terme initial t, —I =?.

On en déduit que InON,u, =§—TZ)><6”, et par suite OnON,v, =1-u, =§+T73>< 6.

d) Expliciter ZUK en fonction denIN .
k=0

DnDN,Zn:uk §(§—£6“j ?( +1)-— i,( ])——é@*l

k=0

2-Soit (u,) .. une suite réelle définie par :

nON
U=-Lu=1 et OnON u,.,=-4u,,+u,)

Expliciter u, en fonction denIN .

La suite(un)nDN est une suite linéaire d’ordre 2, d’équation camastique 12 + 4r + 4 = 0, qui admet

-2 pour solution double.

On a donc OnON,u, =(An+u)x(-2)", avecA etp déterminées par les valeursideetu, :

u=-1 H=-2 1
- 1 ;onadonc IInON,u, —( n—1j><(—2)”.
—-2(A+p)=1 A=2 2
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C.B.N°7 SUITES USUELLES CORRECTION

1- Soient(u,) - et(v,)  deux suites réelles définies par :

nON )nDN

un+:|. :3un + 2Vn

u =1, v,=2 et OnUN,
Vn+l:2un+3‘ln

a) Montrer que(u, -Vv,) . est constante.

DnDN’ un+1 _Vn+l=a'ln * 2\/n - 2'In - 3/n :un _Vn’
La suite(u, -V, ) ., est donc constante, BnON, u, =V, =U, =V, =-1.

b) Montrer que(u,) . est arithmético-géométrique.

nON

D’aprés la question précédent8nN,v, =1+u,, doncOnON,u,,, =3u, + 2(1+u,) = 2+ 8,
La suite(u, ) . est donc arithmético-géométrique.

¢) En déduireu, et v, en fonction denIN .
Soitl tel quel = 2 + 8, c’est-a-dird = _71

OnON,u, =1 =2+ 54, —( 2+ 8) = §u, -1), ainsi la suit{u, =1) __est géométrique, de raisare 5
N 3
et de terme initial u, —| :E'
L -1 3__, . 1 3
On en déduit que NN, u, :7 +EXS , et par suite In0ON,v, =1+u, =§+E><5‘.

d) Expliciter > u, en fonction den(IN.
k=0

n n [/ _ _ — mtl
DnDN,Zuk:Z(El+§2”j:—l(n+1)+—3x1 S :—2](n+])+—g§”—])

k=0 k=0 2 2 2 1-5

2-Soit (u,) ., une suite réelle définie par :

nON
uy=-2,u,=1 et OnON u.,,= B, —-Uu,,,

Expliciter u, en fonction denIN .

La suite(un)nDN est une suite linéaire d’ordre 2, d’équation ca@mastique r°+r — 2 = 0, qui admet

-2 et 1 pour solutions.

On adonc nON,u, =A + p(—2)”, avecA etu déterminées par les valeurswdestus :

A+p=-2 =-1 .
H - M ; on adonc InON,u, =-1-(-2)".
A-2u=1 A=-1

Math Sup ICAM Toulouse CBO07-Correction



