C.B.N° 10 ANALYSE ASYMPTOTIQUE Correction

1- Pour les fonctions suivantes, montrer que I'on géfgictuer un prolongement par
continuité erg, que la fonction ainsi prolongée est dérivabla,egt déterminer I'équation
de la tangente a la courbe de la fonction proloragégoint d’abscissa ainsi que la
position relative de la tangente et de la courbecsinage de ce point.

sin(x)(1- cogx))
X2
donc la fonctionf est prolongeable par continuité en 0 af@r = 0, la fonction ainsi

)] fix—

3
ena=0. f(x) =§—X§+oo(xg)

prolongée est dérivable en 0 (et(0) :%) ;
La courbe de la fonction prolongée admet au pdatistisse 0 une tangente d’équation
y =§ ; au voisinage du point O, la courbe est au-dedsua tangente a gauche , et en-
dessous a droite.
In(x) +x-1 3 13, )
—f __  ena=1.9g(x)=-1+—(x-1)-——(x-1 + X —

. 0(x)= -1+ (x=1)-(x=1"+ q((x~ J’)

donc la fonctiorg est prolongeable par continuité en 1 ag@g = -1, la fonction ainsi

i) g: X

prolongée est dérivable en 1 @Y1) :g) :
La courbe de la fonction prolongée admet au pdatistisse 1 une tangente d’équation

3. 7 . . . .
:ZX_Z qui se situe au-dessus de la courbe au voisinageidtu

2- Montrer que les courbes des fonctions suivantes#dnt une asymptote ey , et
donner au voisinage des infinis la position relatie la courbe et de 'asymptote.

i) fixm xArctan(1+£j ; f(x):Ex+£—i+ow(—j
X 4 2 &

: , . 1
La courbe dé admet pour asymptote ettw la droite d’équationy :gx+5

En+o la courbe est en-dessous de I'asymptote ;
en —oo la courbe est au-dessus de I'asymptote.

y _ 1+xY L, 2¢ 1
i) g.xn—>x(—lj : g(x)-ex+3—+om(—J

X= X X
La courbe dg admet pour asymptote e la droite d’équationy = €°x

En+oo la courbe est au-dessus de 'asymptote ;
en —o la courbe est en-dessous de I'asymptote.
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1- Pour les fonctions suivantes, montrer que I'on géigictuer un prolongement par
continuité era, que la fonction ainsi prolongée est dérivable,eet déterminer
I’équation de la tangente a la courbe de la fongbimlongée au point d’abscisgeainsi
que la position relative de la tangente et delalwe au voisinage de ce point.

sin(x)
In(1-x)
donc la fonctionf est prolongeable par continuité en 0 af(@r = -1, la fonction ainsi

2
i) fixe era = 0. f(x):—1+§+xz+oo(x2)

prolongée est dérivable en 0 (&t(0) :%) ;

La courbe de la fonction prolongée admet au pdatistisse 0 une tangente d’équation

y= —1+§ ; au voisinage du point, la courbe est au-dessis @agente.

J1+
i) g:XH# ena= ]__g(x):_%_F%(x_l)Z_l_ol((x_])z)
donc la fonctiorg est prolongeable par continuité en 1 agdt) = —%, la fonction

ainsi prolongée est dérivable en 1 ¢f1) = 0) ;

La courbe de la fonction prolongée admet au pdatistisse 1 une tangente (horizontale)

d’équation y =—-—= qui se situe en-dessous de la courbe au voisinageidt.

J2

2- Montrer que les courbes des fonctions suivantestdnt des asymptotes et , et
donner au voisinage des infinis la position relatie la courbe et de 'asymptote.

) fix— X(1+EjX : f(x):ex—9+l_le+ o (_]j

La courbe dé admet pour asymptote e la droite d’équationy = ex—E

En+oo la courbe est au-dessus de 'asymptote ;
en —o la courbe est en-dessous de I'asymptote.

. 1 5 1
i X Xsin| — | ; =x-1+—+0 | =
) J (x+1j 9(x)=x 6X m(xj

La courbe dg admet pour asymptote el la droite d’équationy = x-1

En+o la courbe est au-dessus de I'asymptote ;
en —o la courbe est en-dessous de I'asymptote.
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