C.B.N°3 GENERALITES SUR LES FONCTIONS Correction

1-

Résoudre les inéquations suivantes :

i) V2x2+2x—-4zx+1 Cette inéquation se résout dgasc; —2]U[L+od| .
Si x<—1, l'inégalité est toujours vérifiée, donc un preneasemble de solutions es]t—:oo;—Z];
Si x>—1, l'inéquation est équivalente 2x* + 2x— 4> x>+ X+ 1= x*— 5> (, donc :

S=]—ka]D[J§ﬁw[

2X+1

ii) -1< <1 Cette inéquation se résout daid {1} . Elle équivaut dans cet ensemble

x-1
j<1<:>(2x+1)2<(x ) 3¢+ &< 0 S=[-2,0] (on a bienO[-2;0]).

. o : . : . . x+1
Résoudre I'inéquation suivante, en discutant suilemvaleurs du paramétne: o >m
X_
Cette inéquation se résout daRs {2} . Elle équivaut a :
X+1-—m(x—2 1-m)x+ 14 2n
X—2 X—2

Sim=1, I'inéquation s’écrit :—2 >0; I'ensemble des solutions est aIch]2;+oo[.

+ 2(m-1)+3
Si m#1, le numérateur s’annule ponz(r=1 2m = ( ) =2+ 3 .On adonc:
m-1 m-1 m-1
Sim<1l: m-1<Q0et2+ <2doul:
m-1
X e 1+ 2m 5 too
m-—1
(1 —m) x + 1+2m — D + +
X—2 — — ( +
(1—m)x+1+ 2m + 5 — +
X—2

Sim>1: m—1>0et2+i>2 dou:

m-1
X —00 2 1+2m +00
m-—1
I-mx+1+2n + + D -
X—2 - ¢ + +
(1—m)x+1+2m — + 0 —
X—2

En conclusion :

Sim=1: S:]2;+oo[; Sim< 1182}—00 1;_2:]}5] 2?"00[ ; _Sm> 135:} 2%1}
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3- a) Déterminer le domaine de définition de la fonctfarx— /|2x +1 - 1.
Onveut|2x+1-1> 0= (X + ¥ > ¥ 4+ &> 0D, =]-oc0 + L[ Groq

b) Réduire le domaine d’'étude degrace a une propriété de symétrie de sa courbewtarepere
orthonorme.

f (2{—%) - x] = f(x) doncf peut s'étudier sufO;+[ , le reste de la courbe des’obtenant

" : . . 1
par une symétrie d’axe la droite d’équativnm _E

4- Etablir les transformations successives a appligudes courbes de fonctions usuelles dans un
repere orthonorméo,f,]) pour obtenir les courbes des fonctions suivantes :

. _ ) 1\ 3
i) u:xe X2 +x+1; u(x) = x+E +71'

7 . . , . 17’ -
La courbe del se déduit de la courbe de la fonction carrée parttanslation de vecteu’rzl +§J

ii) v:xn—>i2;v(x)=l— L
X+3 X+3

La courbe de se déduit de la courbe de la fonction inverseupartranslation de vecteu , suivie
d’une affinité de rapport (-1) par rapport ajQsymétrie d’axe (&)), suivie d’'une translation de

vecteur j.

5- a) Donner I'expression de la fonction dont la courbeabtenue dans un repéere orthonormé
(O,T,]) a partir de la courbe de la fonction sinus, enctil@nt les transformations suivantes :

i) Une affinité de rapport 3 parallélement &(Guivie d’une translation de vectelr
u(x) :sin(%(x— J)j
i) Une translation de vectel]r, suivie d'une affinité de rapport 2 parallelemeriOg).

v(x) =2(sin(x) + 1)
b) Donner la plus petite période des fonctions éaldians la question précédente.
i) uest6rr—périodique ;

i) vest2r—périodique.
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C.B.N°3 GENERALITES SUR LES FONCTIONS Correction

1- Résoudre les inéquations suivantes :
i) V4-x* <x+1 Cette inéquation se résout dgn<;2|.
Si x< —1, l'inégalité n’est jamais vérifiée (il n'y a dopas de solution dans [-2 ; -1]).
Si x>—1, l'inéquation est équivalente &— x> < x* + 2x+ 1< X%*+ X— 3> (; donc:

2
ii) -1< 3XX_+21S 1 Cette inéquation se résout daRa {—1/3} . Elle équivaut dans cet
L x=2 2 2 2 _ .3 1
ensemble a|: <1l (x—2) <(X+1 < 8¢+ 1&x— X 0 S= |—oo;—— |0| ;400
33X+ 2 4

(on a bien-1/30S).

. o : . : . . x-1
2- Résoudre I'inéquation suivante, en discutant suilemvaleurs du parameétme: Z—S m
-X

Cette inéquation se résout daRs {2} . Elle équivaut a :

X—1-m(2—X 1+ m)x—1- 2n
2—X 2—X
Sim= - 1, I'inéquation s'écrit > <0; 'ensemble des solutions est al@s- | 2;+o[ .
—X
+ 2(m+1)-1
Si m# -1, le numérateur s’annule ponz(r=1 2m: ( ) =2- ! .Onadonc:
1+m m+1 m+1
Sim<-1: m+1<0et2- >2dol:
m+1
X —00 2 1+ 2m +00
1+m
(1+m)x—1-2n + + D -
2-X + p — _
(1+ m)x—1-2n + — 0 +
2—X
. 1 .
Sim>-1: m+1>0et2- <2 dou:
1+m
X e 1+ 2m 5 too
1+m
QA+mx—-1-2n - D + +
2-x + + —
(1+m)x—1- 2m — ( + _
2—X
En conclusion :
+ +
Sim=-1: S=] 2] ; Sim<—1:8=} 2 Zm} . Sin>- 1:s=}oo : 2‘“}5] 2too]
1+m 1+m
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3- a) Déterminer le domaine de définition de la fonctibnx - |1~ 3x - 1.

On veut[l— 3x— 1> 0= (1- X)°> k> & — &> 0D, =]—oo;0]DE;+oo{

b) Réduire le domaine d’étude degrace a une propriété de symétrie de sa courbeutarepéere
orthonormé.

f (ZX(:—Q - x] = f (x) doncf peut s'étudier SUE;H{ , le reste de la courbe des’obtenant

par une symétrie d’axe la droite d’équatinm = .

4- Etablir les transformations successives a appliguigs courbes de fonctions usuelles dans un
repére orthonorméO,T,]) pour obtenir les courbes des fonctions suivantes :

2
i) urxe>1+x=x* ; u(x):—(x—% £
2 4

P . . . -
La courbe del se déduit de la courbe de la fonction carrée parttanslation de vecteuzﬂ suivie

d’une affinité de rapport (-1) par rapport ayjQsymétrie d’axe (&)), suivie d’'une translation de

5-
vecteur= j .
4

+
i) v:xn—>X—4; v(x) =1+ L .
X+3 X+3

La courbe de se déduit de la courbe de la fonction inverseupartranslation de vectesi + | .

5- a) Donner I'expression de la fonction dont la coueseobtenue dans un repére orthonormé
(O,T,]) a partir de la courbe de la fonction cosinus, éecéfiant les transformations suivantes :

. L 1 R R - . -
i) Une affinité de rappor{é parallelement & (¥, suivie d'une translation de vectejr

u(x)=%cos(x)+ 1

i) Une translation de vecteur, suivie d’une affinité de rapport 2 parallélemeriOs).

u(x) :co{%x— 1)

b) Donner la plus petite période des fonctions étaldians la question précédente.
i) uest2rr—périodique ;

ii) vestdmr—périodique.
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