C.B.N°5 FONCTIONS CIRCULAIRES RECIPROQUES  CORRECTION

1- Calculer:
) Arcsin —Q =-_T
2 4
i) Arcsin sin[§7r] = W_B_w:ﬁ
5 5 5

i) Arccogsin|— || = Arccos co £+1 :7—7
12 2 12 12

2- Simplifier :

2 2 1- X2
2Arctan x) =2 co$ ( Arctang )— T
cos(2Arctan x) =2cos ( Arctank ) 1+ tarf ( Arctang ) kX X

3- Résoudre dan® I'équation : Arccos(x) = Arcsin(2x).

Le domaine de définition de I'équation %st%—;

vxe|—=;=| ,Sl x est solution de (EALORS :
>0
sin(Arccos(x)) = sin(Arcsin(2x))= V1-x* =2x « = x:i
1-x* = 4% V5
RECIPROQUEMENT , pourx = i on a : sin(Arccosf) = sin(Arcsin(X)) et

5

(Arccosg) ; Arcsin()) D{O;T—ﬂ , d’ou Arccosx) = Arcsin (X).

) ) 1
Finalement 'ensemble des solution %S{\E} )

Remarque on peut également considérer la fonctionx i— Arcsin(2x) - Arccog X) qui est

. . 11 .
continue et croissante SPE;—Z car X+ Arcsm( 2x) et xi—> —Arccos(X) le sont, avec

f(0) = —g et f (%) :g—]—;:]—;> 0. Le théoreme des valeurs intermédiaires asswistiénce et

l'unicité d’'une solution (positive) de I'équatiorfi(x) = 0.
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4- Soit la fonctionf définie par :f(x) = Arcsin (“—Xj

Donner le domaine de définition et le domaine d#vdbilité def, puis la dériver.

f est définie pour tout réet #1 tel que :
(2] < (ueshioi) < (39" (2 4) - (5 0 cone[D, =]

: . +
f est dérivable pour tout réel de I tel que 1+ x

( 1-x

1+ X

1-x

z1.

1+ X

1-X

:1]:;(|1+x|=|1— §) = (24 9?=(+-%7) = (x= 9 ; dondD, =R’

X =1 n’est pas solution de
la deuxieme équation

) 1- X)2 2 2 1
OXOR, £'(x) = _ : : |
X (X) 1- (1+ X)2 (1_ X)Z ixz (1_ X)2 2\/:( 1_-;>0 (1— X)\/TX

(1= a7
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C.B.N°5 FONCTIONS CIRCULAIRES RECIPROQUES  CORRECTION

1- Calculer:
)] Arcco ——2 :3—7T
2 4
i) Arcco COS[ZW] :27T_7_7r:ﬁ
5 5 5

i) Arcsin[cos[—l]] = Arcsin[sin[z—ij]:zr
12 2 12 12

2
2- Simplifier : sirf (Arctan x) =L— cos ( Arctang )= 1—1+ tanz(,lﬁ\rctan(( ): 1 1F1x2 _ Jj_(XZ

3- Résoudre dan® I'équation : Arccos(2x) = Arcsin(x).

Le domaine de définition de I'équation %st%—;l

Vx e —1;E , S| x est solution de (EALORS :
>0
cos(Arccos(R)) = cos(Arcsing)) < 2x=J1-xX o = x:i
1-x? = 4%° J5

RECIPROQUEMENT , pourx = , 0N a : cos(Arccoskd) = cos(Arcsing)) et

V5

(Arccos(%) ; Arcsin)) D{O;g} , d’'ou Arccos() = Arcsin ).

) ) 1
Finalement 'ensemble des solution ({s\{fg} .

Remarque on peut également considérer la fonctionx i— Arcsin(x) - Arccog ) qui est

. . 11 .
continue et croissante SPE;—Z car X+ Arcsm(x) et xi—> —Arccos( ) le sont, avec

f(0) = —g et f (%j :g> 0. Le théoréme des valeurs intermédiaires assuisténce et l'unicité

d’une solution (positive) de I'équatiorfi(x) = 0.
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4- Soit la fonctionf définie par :f(x) = Arcco{x—;ﬂ
X
Donner le domaine de définition et le domaine devebilité def, puis la dériver.

f est définie pour tout réel # -1 tel que :
([8ea) - (-l d) = (-9 §) - (= G s0ondD, =E

f est dérivable pour tout réalde D tel que

xl

x+1

X—:;tl.
-1] < (x-3=[x+1) = ((x- 9 =(x+¥’) = (x= 9 : dondD,. =,

x = -1 n'est pas solution de
la deuxieme équation

x-1

(_

X+]

_(X+1) (x=9)
x+1

X 1 2 2\/;( x+1>o(1+ X)\/ix
x+l X+1

OxOR’,,
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