Math Sup ESO1- Analyse 2015-2016

EXERCICE |

Soit nON, et f, la fonction réelle deéfinie par :
sin(x)

folx)= 2-cogx)

et pournz0, f,(x) :%_E

Premiere partie : Généralités surf,

Soit nON fixé.

1. Justifier quef, est définie suiR .

2. f est-elle paire X, est-elle impaire ? Justifier.
3. f, est-elle 2r— périodique ?

4. Montrer qu'il suffit d’étudier f, sur[O;n] pour tracer son graphe sRBren entier. Justifier.

Deuxiéme partie : Etude de la fonctionf,

Un repere orthonormé du plan étant donné, on npte graphe dé& surR .

1. Etudier la dérivabilité dfy surR et calculerf,'(x).
2. Donner le tableau de variations complefdsur [0;11] puis tracer~,. On donneJ3 = 1,732,

3. Déterminer les maximum et minimum @esurR , puis le maximum de f;| surR.

Troisieme partie : Utilisation d'une primitive de f,

On considére I'équation différentielle linéaire ghemier ordre
cy sin(x)
2-coy(x)

Soit.~ I'équation homogéne associée’a

y = 2sin(x)

1. Justifier quef, admet des primitives sir, et les déterminer.

2. Résoudre surR.

3. Déterminer 'unique solutiog de * sur R qui vérifie ¢ (0) =1.

T.S.V.P.
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EXERCICE I

Soit ad]0;r] et (u,) . la suite réelle définie par :

U =1, u, = 2coga), et OnON,u,,, = 2coga)u,,, ~u

n

Démontrer que

sin((n+1)a)

OnON,u, = -
sin(a)
EXERCICE I
Soit (u,) . la suite réelle définie par :
+
U, =0, et OnON, u,,, = 2, +3_ ¢ (u,) avecf(x)= 2x+3
u, +4 X+4

1. Montrer que I'équationf (x) = x admet exactement deux solutioas b dansR .

2. Résoudref (x) =a et montrer que

UnON,u, #a
. e u,-b . o
3. Montrer que la sumévn)nDN définie par :0On0ON,v, =— est une suite geometrique.
u,-a

n

4. Donnerv, en fonction de, et en déduirel, en fonction den.

5. Déterminer la limite éventuelle del,) . .

Bareme envisagé : 13 points - 2 points - 5 points
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