D.M. n°3 NOMBRES COMPLEXES Correction

On considere I'équation :

Z'+427+6Z+(6- 2) z# 3 b= | dinconnuezOC
1) En effectuant le changement de variable= z + 1, déterminer les solutions de cette
éguation.
SiP@=2"+47+6Z7+(6-2) z 3 R P(-1+u)=u(U’+2-2)
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Les racines de P(-14) sont O et les racines cubiques-t&t+ 2 = 2/ 2 e* cest-a-dire :
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On en déduit les solutions de I'équation :

V3+3,.V3-1 __J3-3 V31
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z,=-12z=i,2=-

2) Montrer que les solutions de cette équation sanatixes des sommets et du centre d’'un
triangle équilatéral :

Soient M, My, M3 et My les points du plan complexe d’affixes z, z; et z respectivement.
a) En calculant des modules ;

|z, - 7,|=|z,~ 2] =| z,- Z|=+ € donc le triangle MM3M, est équilatéral ;
lz,-2|=|z,- z|=|2,- Z=v 2 donc M est le centre du triangle MM,

b) En utilisant des rotations.
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on en déduit que Mresp. M) est'imagedeM & o

(resp. M) par la rotation de centrell\di’angle%n.

Le triangle MM3M4 est donc équilatéral de centrg M

On peut également remarquer que les points\i4 et M, sont les images par la translation
de vecteur d’affixe -1 de trois points dont lesxa$ sont les racines cubiques d’'un méme
nombre, qui forment donc un triangle équilatérateetre O. Le point Métant I'image de O
par la méme translation, c’est le centre du triarggjuilatéral MM3M .
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