D.M. n°14 APPLICATIONS LINEAIRES Correction

SoientE un espace vectoriel de dimensionZ8= (e1; € ; €3) une base dE et f,[J£(E) telle

1/3 m m
gue sa matrice, dans la ba8esoit : Matz(f)= | m 1/3 m
m m 1/3

1) Déterminer les valeurs du parameétre népbur quefy, soit bijective.

On est en dimension finig, est bijective si et seulement si elle est injextiv

On cherche donm tel que Kei, = {0}. On trouve :mD{%; —?13}

2) On suppose que =1 et on noteré pourf;.

a) Déterminer les réelstels queg, = (f —X.idg) ne soit pas injectivel D{—%;g}

b) Pour chacune de ces valeirsiéterminer une base de Kgj).

Ker[g_zj =Vec{(1-19 (0;% )} ; Ker[g7] = Vect{(1,1,3}

3 3
C) Déterminer une bas8’ de E telle que la matrice dedans.2’ soit diagonale.

Soientv; =(1;1;1) v2=(1;-1;0)et3=(0;1;-1).
On vérifie rapidement quev; ; vz ; v3 } est une famille libre.

B'={ v1;V2;Vv3}estdonc une base de E.

D'apres ce qui précéde, on &; (v,) =0, g ,(v,)=0, g ,(v5)=0;

3 3 3
Ce qui donne :f (v;) :Zvl, f(v,)= —Evz, f(vy)= __2\,3_
3 3 3
Z 0 0
3
. 2
Ainsi,ona:mag (f)=| 0 _5 0
0O O _E
3
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