D.M. n°15 SERIES

vn>0,Vx € |—00;1, on définit :un(x)z%n, Sn(x):zn:uk(x)

1. Etude deS,(1)
Pourn> 0, on posey, = S,(1)—In(n).

a) Etudier la série de terme gendbal= ~,,, —~, n>0.

b) En déduire que~,,) converge. On note sa limite (appelée constante d’Euler).

2.Etude de la serlez co

n>1 n

2n7l']

3
Pourn > 0, on poseC, = Zlcos[&].
k 1

n-1 l
a) Déterminer les réels, b etc tels que :vn>0: C, =a :
) q : ;Sp Z3 1 3+ 2

b) En déduire que Yn>0: C,, _1

>S5S (0.

c) Déterminer la convergence de la sui@g)(ainsi que sa limite.

3. Etude deS,(-1)

a) Montrer que :Vn> 0,¥x € |-o0;1 : In(1- x):—S.n(x)—fX (x=9) dt

0 (1_t)n+1
b) En déduire que la série de terme généy@l) converge, et en donner la somme.

4. Etude de la sériegm

a) Déterminer les réels etb tels que :Vne N:(n+1)(2n+l) = ni 1+ 2hb+ 1
b) Montrer queVn > 0, kZ; 2k+1: 231( D=Snal-1.

c) Déterminer la somme de la segwlznJr1>
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